
Des Corps de Pólya aux Groupes de Pólya
[L’État des Lieux]

Introduit cinquante ans après les travaux fondateurs de Pólya et Ostrowski relat-
ifs aux polynômes à valeurs entières dans les corps de nombres, le groupe de Pólya
d’un corps de nombres est un sous-groupe du groupe des classes de ce corps. C’est
le sous-groupe engendré par les classes des produits des idéaux premiers de même
norme.

Le cas galoisien est le plus facile a trâıter, car il suffit de considérer les produits
des idéaux premiers au-dessus des seuls nombres premiers ramifiés, il s’agit alors
simplement du groupe des classes fortement ambiges. Le cas non galoisien est plus
intéressant mais plus délicat.

Un corps de Pólya est un corps de nombres dont le groupe de Pólya est trivial. La
connaissance des groupes de Pólya induit donc naturellement des résultats sur les
corps de Pólya. Étonnamment, des énoncés sur les corps de Pólya peuvent induire
des résultats sur les groupes de Pólya. Nous évoquerons les derniers résultats sur
le sujet ainsi que quelques conjectures.
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